§10. Класс линейных функций

Опр. Функция 
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Опр. Обозначим L класс всех линейных функций.
Пример.
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Проверка:
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Следовательно, 
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Предположим, что 
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Следовательно, 
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Утверждение.

Класс L замкнут.

Лемма (о нелинейной функции).
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Лемма (о нелинейной функции).
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Доказательство:

Каждую функцию можно выразить полиномом Жегалкина: 
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Сгруппируем слагаемые:
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Т.к. 
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Лемма доказана.
§11. Теорема Поста (критерий полноты)
Опр. Основными замкнутыми классами (предполными) называются 
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Теорема (Поста).
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Доказательство:
()(необходимость)

Дано: K полный.
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Тогда класс K содержит функции 
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Следовательно, K полный. Теорема доказана.

§8. Следствия из теоремы Поста

Теорема.

Каждый полный класс содержит полный подкласс, состоящий из не более четырех функций.

Доказательство:
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Если выполняется 1 случай из доказательства теоремы Поста, то
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Если выполняется 2 случай из доказательства теоремы Поста, то
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Пример (показывает, что в теореме нельзя заменить «четыре функции» на «три»).
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Покажем, что K полный.
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Для доказательства того, что K не содержит полного подкласса из трех функций, заполним некоторые из оставшихся ячеек таблицы.
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Опр. Замкнутый класс K называется предполным, если он не является полным, но для любой функции 
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Теорема.

Предполными классами являются 
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